
Вариант 1

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀y∀xΦ(x, y) ` ∃y∀zΦ(y, z),
2 ∃x∀y∃vΦ(x, y, v) ` ∀y∃v∃uΦ(v, y, u).

Вариант 2

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать
1 ∃yΦ(y) ` ∃x(Φ(x) ∨ Ψ(x)),
2 ∀yΦ(y) ∧ ∀xΨ(x) ` ∀x(Φ(x) ∧ Ψ(x)).

Вариант 3

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃zΦ(z, z) ` ∃x∃yΦ(x, y),
2 ∀x(Φ(x) ∧ Ψ(x)) ` ∀xΦ(x) ∧ ∀yΨ(y).

Вариант 4

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀yΦ(y) ` ∀x(Φ(x) ∨ Ψ(x)),
2 ∃z∀xΦ(z, z, x) ` ∃x∃y∀zΦ(x, y, z).

Вариант 5

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀x∀yΦ(x, y) ` ∀u∀vΦ(v, u),
2 ∃z∀x∀yΦ(x, y, z) ` ∀u∀v∃wΦ(v, u, w).

Вариант 6

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃x∃yΦ(x, y) ` ∃u∃vΦ(v, u),
2 ∀yΦ(y) ∨ ∀xΨ(x) ` ∀x(Φ(x) ∨ Ψ(x)).

Вариант 7

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀y(Φ(y) ∧ Ψ(y)) ` ∀xΦ(x),
2 ∃x∃y∀zΦ(x, y, z) ` ∃u∃v∀wΦ(v, u, w).
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Вариант 8

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃yΦ(y) ` ∃xΦ(x),
2 ∃x(Φ(x) ∧ Ψ(x)) ` ∃xΦ(x) ∧ ∃yΨ(y),

Вариант 9

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃x∀yΦ(x, y) ` ∀y∃vΦ(v, y),
2 ∀y∃z∀xΦ(x, y, z) ` ∃y∀z∃xΦ(y, z, x).

Вариант 10

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀xΦ(x) ∧ Ψ(y) ` Φ(z),
2 ∃x(Φ(x) ∨ Ψ(x)) ` ∃xΦ(x) ∨ ∃yΨ(y).

Вариант 11

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀xΦ(x, x) ` ∀x∃uΦ(x, u),
2 ∃xΦ(x) ∨ ∃xΨ(x) ` ∃x(Φ(x) ∨ Ψ(x)).

Вариант 12

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 Φ(x) ` Ψ(y) ∨ ∃xΦ(x),
2 ∀xΦ(x, x, x) ` ∀x∃u∃yΦ(x, u, y).

Вариант 13

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀yΦ(y) ` ∃x(Φ(x) ∨ Ψ(x)),
2 ∃x∀yΦ(x, y, y) ` ∀u∃z∃vΦ(z, u, v).

Вариант 14

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃x∀yΦ(x, y) ` ∃zΦ(z, z),
2 ∀x∃z∀yΦ(x, y, z) ` ∀u∀v∃wΦ(v, u, w).

Вариант 15

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃x(Φ(x) → Ψ(x)) ` ∀xΦ(x) → ∃yΨ(y),
2 ∀y(Φ(x, y) ∨ Ψ(x)) ` ∃x∃zΦ(z, x) ∨ ∃xΨ(x).
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Вариант 16

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀xΦ(x) ∧ ∀yΨ(y) ` Φ(u) ∧ Ψ(u),
2 ∃x∀y(Φ(x, y) ∧ Ψ(x)) ` ∀x∃zΦ(z, x) ∧ ∃xΨ(x).

Вариант 17

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀xΦ(x) → ∀yΨ(y) ` ¬Ψ(x) → ∃y¬Φ(y),
2 ∀yΦ(y) ∨ ∀x∃yΨ(x, y) ` ∀x∃z(Φ(x) ∨ Ψ(x, z)).

Вариант 18

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀xΦ(x) ∨ ∀yΨ(y) ` ¬Ψ(x) → Φ(y),
2 ∃y∀xΦ(x, y, y) ` ∃u∃y∃zΦ(u, y, z).

Вариант 19

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃zΦ(z, z) ` ∃x∃yΦ(x, y),
2 ∀y∃x(Φ(x, y) → Ψ(y)) ` ∀x(∀zΦ(z, x) → Ψ(x)).

Вариант 19

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∃yΦ(y) ` ∃xΦ(x),
2 ∃xΦ(x) ∨ ∃xΨ(x) ` ∃x(Φ(x) ∨ Ψ(x)).

Вариант 20

Пусть Φ, Ψ,Θ - формулы исчисления предикатов. Доказать:
1 ∀x∀yΦ(x, y) ` ∀u∀vΦ(v, u),
2 ∃x∀yΦ(x, y, y) ` ∀u∃z∃vΦ(z, u, v).
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